Eesti koolinoorte LVII täppisteaduste olümpiaad

MATEMAATIKA KOOLIVOOR

Tallinnas, 19. jaanuaril 2010. a.

XI klass
Lahendamiseks on aega 4 tundi.

Iga ülesande õige ja ammendavalt põhjendatud lahendus annab 7 punkti.

Taskuarvutit kasutada ei lubata.
1. Leia kuus järjestikust paarisarvu, mille ruutude summa on neljakohaline neljast ühesugusest numbrist koosnev arv.

2. Tõesta, et 
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3. Vektorite 
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 vaheline nurk on 
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. Leia kõik jagatise 
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 võimalikud väärtused.
4. Täisnurkses kolmnurgas ABC on kaatetid AC ja BC vastavalt pikkustega 4  ja 3. Olgu D kaateti AC keskpunkt. Leia kolmnurga ABD ümberringjoone raadius.

5. Tahvlile on kirjutatud ritta arvud 1, 2, 3, …, 2010. Igal sammul kustutatakse tahvlilt maha alles olevate arvude seast esimesel, kolmandal, viiendal jne kohal olev arv. Nii jätkatakse, kuni tahvlile jääb üksainus arv. Milline?
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